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1) Non si possono consultare libri o appunti.
2) Tempo: tre ore.

I
Siano C' = {(z,y) € R? : 2> — z + y> < 0} ed f la funzione reale definita in IR? dalla legge:
2?2 +y?+1
flz,y) = logf.

Trovare

i) gli eventuali punti di minimo o di massimo relativi di f in R?;

ii) i punti di minimo e di massimo assoluti della restrizione di f a C;
iii) gli estremi inferiore e superiore di f in R?.

Studiare la seguente serie di funzioni:

111
Determinare la soluzione dell’equazione differenziale

n

y" +y' =sen2z

che verifica le condizioni iniziali: y(7) = §, y'(x) = y"(7) = 0.

Iv

Siano {fn}, {gn} € {hn} tre successioni di funzioni reali definite nell’intervallo (a,b) e tali che
fo(x) < gn(z) < hp(z), VYneN e Vze(ab).

Provare che
i) se {fn} e {hn} convergono puntualmente (uniformemente) in (a,b) alla stessa funzione f, allora anche
{gn} converge puntualmente (uniformemente) in (a,b) a f;
ii) se {fn} converge puntualmente in (a,b) alla funzione f, se {hy,} converge uniformemente in (a,b) a f e
se, per ogni z € (a,b), la successione numerica {g,(z)} & monotona non crescente, allora {g,} converge
uniformemente in (a,b) a f.



