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Detto ¢ un numero reale, calcolare la potenza:
(cos p +isenp)?

facendo uso sia della formula di De Moivre che di quella del binomio di Newton, e dedurre le seguenti formule
di triplicazione per gli archi:

cos 3¢ = cos® ¢ —3cospsen® p, sen3p = 3cos® pseny —sen® .

II
Calcolare i seguenti limiti:
i) limg o+ G =rs
i) limg_so cos? atcosa=2.
iii) lim, o+ (tan ).
111
Studiare la funzione:
z+1
1) = i +s
e tracciarne il grafico.
v
Calcolare, per ogni valore del parametro reale ), il seguente integrale definito: f_ll % dz.
Determinare il valore di A per cui risulta: f_ll % dz = log /3.

I Candidati il cui programma non prevede lo studio degli integrali, al posto del quesito IV dovranno svolgere
il seguente:

IV bis

Provare che la funzione: (z,y) — f(z,y) = 2° — 3zy? & armonica in R?, cioé che la funzione: z — z°* — 3zy?
della variabile x, con y fissata arbitrariamente in R, ha derivata seconda opposta della derivata seconda della
funzione: y — 2% — 3xy? della variabile y, con z fissata arbitrariamente in R.

Dette f,(x,y) la derivata della funzione: z +— 2® — 3xy? della variabile z, con y fissata arbitrariamente in
R, ed fy(z,y) la derivata della funzione: y — 2® — 3zy? della variabile y, con z fissata arbitrariamente in R,
provare che la derivata della funzione: y — f,(z,y) della variabile y, con z fissata arbitrariamente in R, &
uguale alla derivata della funzione: x — f,(x,y) della variabile z, con y fissata arbitrariamente in R.



